LYCEE PILOTE TUNIS MR MASMOUDI RADHOUANE

SERIE LIMITES - CONTINUITE ET DERIVABRILITE
Classes : 3° maths e 2 278

€xercice 1 :

1) Soit la fonction h définie par A(x) =

X’ —Tx—-6

x*-x-6

a) dJustifier que h est continue sur son ensemble de définition.
b) Calculer la limite de h(x) en — et en +o.
c) Montrer que h admet un prolongement par continuité en (-2) et 3 que I’on précisera.

g(x) =
2) Soit la fonction g définie par : { \V2x2+x+1+x-3

x—1 six#1

g(1) = aavecaeR

a) Déterminer I’ensemble de définition de g .

b) Déterminer le réel a pour que g soit continue en 1.

f(x) = h(x), si x< -2

3) Soit la fonction f définie par: { f(x)=x> —2x+3,s1 -2<x <1

a)
b)
c)
d)
e)

f(x)=g(x), six>1

Justifier que f est définie sur R.

Etudier la continuité de f en (-2) et en 1.

Déterminer les intervalles de R ou f est continue.

Montrer que ’équation f(x) =0 admet dans [-2,0] au moins une solution a.
Donner un encadrement du réel a d’amplitude 0,1.

€xercice 2 :

2
f(x) — 2x2+5x+2

,Six < -2
x2-4

Soit la fonction définie par #(,) = 2-2[x-1] si—9<x<1
x2 ’

flx)=\4x24+x—5-x,six > 1

On désigne par C¢la courbe de f dans un repére orthonormé (O, 7, 7 ) .

1)
2)
3)
4)
5)
6)

7)

Déterminer I’ensemble de définition de f.

Etudier la continuité de f en -2 et en 1.

Etudier la limite de f en -1 . Interpréter le résultat graphiquement.

f est-elle prolongeable par continuité en 0 ?

Calculer la limite de f(x) en -oo. Interpréter le résultat graphiquement.
Calculer la limite de f(x) en+oo.

Montrer que la droite A:y= x+ % est une asymptote oblique a Crau voisinage de +oo.

€xercice 3 :



2
)] Soit la fonction définie sur R\{-1} par f(x) = X+2x+5 et € sa courbe dans un repere

x+1

orthonormé (O, 1, 7).
1) Etudier lalimite de f en -1. Interpréter graphiquement le résultat.
2) Montrer que la droite D : y=x+1 est une asymptote a (€) au voisinage de -co. Etudier la position

de (€) par rapporta D.

3) Montrer que f est dérivable en tout réel a de R\{-1} et que f'(a)= %
4) Soit A et B deux points de( €) d’abscisses respectives 0 et 3. Ecrire les équations des tangentes a (€)
paralléles a ( AB).
g(x) = f(x),six €]-0,0[
1) Soit g la fonction définie par {g(X) ~ y434 [x+4 sixe[0,4o0] - On désigne par(I') la
x+1

courbe représentative de g dans le méme repére (0, 7, /).
1) Déterminer 'ensemble de définition de g.
2) Montrer que g est continue en 0.
3) Etudier la dérivabilité de g en 0. Interpréter graphiquement le résultat.
4) Montrer que la droite A : y=x+4 est une asymptotea (r) au voisinage de (.+0)

€xercice 4 :
Soit la fonction f définie sur R par: f{x) = x*—2x?— x+2. On note €'la courbe de f dans un repere
orthonormé (0, 7, 7) du plan.

. -2+4+2t)- f(-2
1) Montrer que f est dérivable sur R et calculer 7(x) pour xeR. En déduire lim Al ) - f(=2) :

t—0 t

2) Déterminer les points de € ou la tangente est paralléle a D : 3x-y+a=0 ou ae R. Pour quelle valeur
de a D est-elle tangente a € ?

3) Déterminer le nombre des tangentes a € issus du point I(3,-1).
4) Soitla fonction g définie par g(x) = | x2— x |xf(x). Montrer que g est dérivable en 1.
h(x) = f(x) six<l

hx)=vx*+3+ax six>1

a) Déterminer a pour que h soit continue en 1 puis calculer la limite en 4+ de

A ot de (h(x)+2).

X

5) h est la fonction définie sur R par : {

b) Montrer que V a € R, h n’est pas dérivable en 1.

€xercice 6 :

1) On pose f(x) =\2x+4, xe[2, +oo[. € étant la courbe de f .

a) Etudier la dérivabilité de f a droite en 2. Interpréter graphiquement le résultat obtenu.
b) Soit %, € ]2,+0oo[. Calculer f'( x). En déduire le point de €;ou la tangente est perpendiculaire

a la droite D d’équation 2x+y-1=0.

Devoir.tn
toutes les matiéres, tous les niveaux




g(x)=—x2+ax+% si x € |-0—1]

. . e X —x—2 .
2) Soit g la fonction définie par :{ g(x) = ———= sl xe ]—1,2[

x-1

g(x)=1—g+f(x) si x €2+

a) Trouver Dg.
b) Déterminer a pour que g soit continue en -1.
c) Etudier la continuité de g.

On prend dans la suite a = —%

3) Montrer que g est dérivable en -1 et écrire une équation de la tangente T au point
d’abscisse -1. Etudier la position relative de €g et T.

4) a) Soit xp € ]-o0,-1[. Déterminer g’ (xo) puis écrire une équation de la tangente t a €g
au point d’abscisse xo.
b)Soit be R. Déterminer I'ensemble des réels b pour qu'il existe une seule tangente a €g

c¢) passant par le point A(0,b).



